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1.8      ΠΑΡΑΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΕΣ–ΣΥΜΠΛΗΡΩΜΑΤΙΚΕΣ    
            ΚΑΤΑΚΟΡΥΦΗΝ  ΓΩΝΙΕΣ    

      
ΘΕΩΡΙΑ 

1. 
Παραπληρωµατικές γωνίες :  Είναι ο γωνίες που έχουν άθροισµα 180ο  
                                                           Κάθε µία λέγεται παραπλήρωµα της άλλης  
 
 
2. 
Συµπληρωµατικές  γωνίες :  Είναι ο γωνίες που έχουν άθροισµα 90ο  
                                                          Κάθε µία λέγεται συµπλήρωµα της άλλης  
 
 
3. 
Κατακορυφήν  γωνίες :  Είναι ο γωνίες που έχουν κοινή κορυφή και οι πλευρές  
                                                 της µίας είναι αντικείµενες ηµιευθείες των πλευρών   
                                                 της άλλης.  
 
 

ΣΧΟΛΙΑ  

1. 
Οι παραπάνω γωνίες σε σχήµατα :  
                                                           
 
 
 
 
 
 
 

2.  
Πρόταση :  Οι κατακορυφήν γωνίες είναι ίσες  
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. 
∆ύο γωνίες �ω  και  ɵφ είναι παραπληρωµατικές µιας γωνίας  ɵσ .  ∆ικαιολογήστε γιατί  
�ω= ɵφ .  Ισχύει το ίδιο αν είναι συµπληρωµατικές της ɵσ  ;  

Προτεινόµενη λύση  
�ω  + ɵσ  = 180ο   και   ɵφ  + ɵσ  = 180ο     άρα   �ω  + ɵσ  = ɵφ  + ɵσ   

                                                                       �ω= ɵφ  
Οµοίως  για την περίπτωση των συµπληρωµατικών  
 
 

2. 
Συµπληρώστε τον πίνακα  
 

�ω  
Συµπληρωµατική 

της �ω  

Παραπληρωµατική 

της �ω  
8ο 82ο 172ο 

90ο 0ο 90ο 
130ο ∆εν υπάρχει 50ο 

 
Προτεινόµενη λύση  
Φαίνεται παραπάνω  
 
 
3. 
Να σχεδιάσεις δύο εφεξής παραπληρωµατικές γωνίες που η µία να είναι 65ο  
Πόσες µοίρες είναι η δεύτερη γωνία;  
Προτεινόµενη λύση     
Σχεδιάζουµε µία ευθεία  xx΄ και επιλέγουµε  
ένα σηµείο της Ο.  
Με κορυφή το Ο και πλευρά την Οx΄  

κατασκευάζουµε γωνία   x΄ �O z = 65o  

Τότε η γωνία  x �O z  είναι η άλλη από τις ζητούµενες γωνίες και το µέτρο της είναι  

x �O z = 180ο −65ο = 115ο  
 
 
4. 
Να σχεδιάσεις  δύο εφεξής συµπληρωµατικές γωνίες που η µία να είναι 18ο  
Πόσες µοίρες είναι η δεύτερη γωνία;  
Προτεινόµενη λύση  

Σχεδιάζουµε µια ορθή γωνία  x �O x΄.  Στο εσωτερικό της  

κατασκευάζουµε γωνία  x΄ �O z = 18o   

Τότε η γωνία x �O z είναι η άλλη από τις ζητούµενες γωνίες  

και το µέτρο της είναι   x �O z = 90ο −18ο = 72ο  

Θεωρία 1-2 

Θεωρία 1-2 



3 
 

x σ
φ

ω65ο

70ο

∆

Γ

BOA

76o

40o

z

δ΄

δ

O
y

x

5. 
Να υπολογιστούν οι γωνίες  �ω  , ɵφ , ɵσ   και  ɵx  του 
διπλανού σχήµατος.  

Προτεινόµενη λύση  

65ο + �ω  + 70 = 180ο   άρα  135ο + �ω  = 180ο  

                                            �ω  = 180ο
−135ο = 45ο  

Η  ɵx   είναι κατακορυφήν της  �ω    άρα  ɵx = �ω= 45ο  

Η  ɵφ  είναι κατακορυφήν της γωνίας των 70ο   άρα   ɵφ = 70ο   

Η  ɵσ   είναι κατακορυφήν της γωνίας των  65ο  άρα   ɵσ  = 70ο   
 
 

6. 
Στο διπλανό σχήµα  η ΟΓ είναι διχοτόµος της γωνίας  

∆ �OΒ .  Να υπολογίσετε κάθε µία από τις γωνίες  

∆ �OΓ  και  Γ �OΒ. 

Προτεινόµενη λύση  

Α �O∆ + ∆ �OΒ = 180ο   άρα   76ο + ∆ �OΒ = 180ο 

                                               ∆ �OΒ = 180ο 
−76ο = 104ο  

Επειδή  ΟΓ διχοτόµος της  ∆ �OΒ,  θα είναι   ∆ �OΓ  =  Γ �OΒ = 

                                                                                  =  
1

2
∆ �OΒ  = 

1

2
⋅104 = 52ο  

 
7. 
Στο διπλανό σχήµα οι ηµιευθείες  Οx  και  Οy  είναι  

κάθετες .  Επίσης  x �O z = 40ο  και οι  Οδ , Οδ΄ είναι  

διχοτόµοι των γωνιών  x �O z  και   z �O y αντίστοιχα.  

Να υπολογίσετε την γωνία  δ �Oδ΄ 

Προτεινόµενη λύση  

Αφού  Οx ⊥Oy,  είναι   x �O y = 90ο       άρα  

                                        x �O z + z �O y = 90ο    

                                       40o + z �O y = 90ο     

                                       z �O y = 90ο 
−40ο = 50ο  

Η  Οδ  είναι διχοτόµος της  x �O z,   άρα  δ �O z = x �Oδ = 20ο  

Η  Οδ΄ είναι διχοτόµος της  y �O z,   άρα   δ΄ �O z = y �Oδ΄ = 25ο  

Οπότε   δ �Oδ΄ = δ �O z + δ΄ �O z = 20ο + 25ο = 45ο  
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8. 
Στο διπλανό σχήµα, να υπολογίσετε όλες τις γωνίες του   

Προτεινόµενη λύση  
�ω  + 4 �ω  = 180ο    οπότε    5 �ω= 180ο     
                                           ω = 36ο  

                                           4 �ω  = 144ο    ,  
ɵφ = 144ο   ως κατακορυφήν της 4 �ω    και   ɵσ  = 36ο  ως κατακορυφήν της �ω   
 
 

9. 
α)  ∆ύο γωνίες είναι συµπληρωµατικές  και η µία είναι τριπλάσια της άλλης.  
     Να υπολογίσετε τις γωνίες.  
β)  ∆ύο γωνίες είναι παραπληρωµατικές  και η µία είναι τετραπλάσια της άλλης. 
     Να υπολογίσετε τις γωνίες. 

Προτεινόµενη λύση  
α)  

Αν �ω  είναι η µικρότερη γωνία, τότε η άλλη είναι  3 �ω   

Όµως   �ω  + 3 �ω= 90ο    άρα   4 �ω= 90    συνεπώς �ω  = 22,5ο  
Οπότε  η µεγαλύτερη γωνία είναι  3⋅22,5 = 67,5ο  
β)  

Οµοίως   �ω  + 4 �ω= 180ο    άρα  �ω  = 36ο    και η µεγαλύτερη γωνία είναι 144ο  
 
 

10. 
Σχεδιάστε µία γωνία ίση µε 100ο και την κατακορυφήν της.  Να φέρετε τις 
διχοτόµους των δυο αυτών γωνιών και να υπολογίσετε τη γωνία που σχηµατίζουν  
οι  διχοτόµοι.  

Προτεινόµενη λύση  

Με τον γνωστό τρόπο σχεδιάζουµε γωνία  

Α �OΒ = 100ο  και στην συνέχεια σχεδιάζουµε  
τις αντικείµενες ηµιευθείες   ΟΑ΄  και  ΟΒ΄  
των  ΟΑ  και  ΟΒ  αντίστοιχα.  

Η γωνία   Α΄ �OΒ΄ είναι η κατακορυφήν της  Α �OΒ  

και εποµένως  Α΄ �OΒ΄ = 100ο . 

Αν  Οδ  και  Οδ΄  είναι οι διχοτόµοι των γωνιών αυτών, τότε  Α �Oδ = 50ο = Β΄ �Oδ΄ 

Ισχύει  ότι   �ω+ Α �OΒ = 180ο    δηλαδή   �ω  + 50ο  + 50ο  = 180ο  

                                                                   �ω  + Α �Oδ + Β΄ �Oδ΄ = 180ο  

                                                                   δ �Oδ΄= 180ο   
Πράγµα που σηµαίνει ότι οι διχοτόµοι των κατακορυφήν γωνιών είναι αντικείµενες 
ηµιευθείες  
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11. 
Στο διπλανό  σχήµα  είναι  ε1⊥  ε2 .   Να βρείτε τις  
άγνωστες γωνίες. 

Προτεινόµενη λύση  

ε1⊥  ε2 ,    άρα   ɵα  = 90ο  

βɵ  + 60ο  =  90ο   άρα  βɵ = 30ο  

γɵ = 60ο  ως κατακορυφήν της γωνίας των 60ο   

δɵ = 30ο ως κατακορυφήν της βɵ . 
Τέλος η άλλη γωνία που αποµένει είναι 90ο  
 

 
12 . 
Να σχεδιάσετε δύο εφεξής και παραπληρωµατικές γωνίες.  Να φέρετε τις διχοτόµους 
αυτών και να υπολογίσετε την γωνία των διχοτόµων.  
Να αντιµετωπίσετε το ίδιο πρόβληµα αν οι γωνίες είναι εφεξής συµπληρωµατικές  

Προτεινόµενη λύση  

Έστω  �ω  και  ɵφ  οι δύο εφεξής παραπληρωµατικές  
γωνίες,  και  ΟΕ ,  Ο∆  οι διχοτόµοι αυτών  

Έχουµε   �ω  + ɵφ = 180ο     (1)  

Α �OΕ = Ε �OΓ = 
�ω

2
  ,    Γ �O∆ = ∆ �OΒ =

�φ

2
    (2)  

Ε �O∆ = Ε �OΓ + Γ �O∆  
(2)

=   
�ω

2
 + 
�φ

2
  =  

� ɵω + φ

2
  

(1)

=   
ο180

2
  =  90ο  

Αν οι γωνίες είναι συµπληρωµατικές , µε τον ίδιο τρόπο βρίσκουµε ότι η γωνία των 
διχοτόµων τους είναι 45ο  
 
 

13. 
Μια γωνία �ω  µετρήθηκε µε ακρίβεια και βρέθηκε ότι είναι ίση µε  38ο  51΄ 47΄΄. 
Να υπολογίσετε µε ακρίβεια την συµπληρωµατική της και την παραπληρωµατική της  

Προτεινόµενη λύση .  

Η συµπληρωµατική της �ω  είναι ίση µε       90ο −  38ο  51΄ 47΄΄ =  
                                                                      89ο  59΄ 60΄΄ −  38ο  51΄ 47΄΄ = 
                                                                      51ο  8΄  13΄΄  
Οµοίως βρίσκουµε ότι η παραπληρωµατική της ω είναι  141ο  8΄ 13΄΄  


